MAGOHMATIKA NMPOZANATOAIZMOY I’ AYKEIOY
20 KPITHPIO EZETAZHZ 25-26 (*)

a&ta« H egeTadopevn UAn givan: ouvapTiOEIG, OpI0, CUVEXEID, TTAPAYWYOG,
OMIAOE ®PONTIETHPION MEXHS EKIAIAEYSHE £(pq'n'Topévn, puepég paTqBoAl’]g’ e. Ro"e’ O.M.T. , va6v£g DLH
KOl 0O UUTITWTES.

A1. Na atmodeiete 6T av 01 GUVOPTATEIC £, g Eival TTapaywyioIUES O° Eva anueEio x, , TOTE KaI N
guvaptnon f + g €ival Tapaywyioiun oTo x, Kal IoXUEl:

(f + 9)' (x0) = f'(x0) + g'(x0)

(Movadeg 5)
A2. Na diatuttwoerte 10 Oswpnpa Rolle kai kvovrag 1o katGAANAo OxXAUA va TO EPUNVEUCETE
YEWETPIKA.

(Movadeg 4)
A3. T161€ Aépe 611 N eubeia x = x €ival KATAKOPUPN ACUPTITWTN TNG YPAQIKAS TTapAcTACS
MIOG ouvapTnang f;

(Movadeg 3)

A4. Na amodeitete 611 n ouvaptnon f(x) = x%, a € R — Z civail mapaywyioiun o1o (0, +0)
Kal 10XUEL:
f(x)=ax*1,x € (0,+x)

[0 TTolEG TIYEG TOU @ N ouvapTnon f €ival TTapaywyioiun kai oo 0 ;

(Movédeg 4+1)
A5. Na xapaktnpioete wg owaoTh (Z) 1) AavBaopévn (A) kGBe pia ammd TI¢ TTAPAKATW TTPOTACEIG:
a) H ypagikr mapdoTacn NG auvaptnong —f €ival GUUPETPIKT, w¢ TTPOG Tov Agova 'y, TS
YPAQIKNAG TTapAaTOONG TNG OUVAPTNONG f . LA

B) Eotw f: A - Rkal g: B — R. Tdre 10 TMEdio opiopou ¢ ouvbeons gof civai:

D,or = {x € B|f(x) € A} A
Y) Av n ouvaptnon f €ival Tapaywyioiun oto didotnua [a, B] kai n euBeia Tou diEpxeTal amd
1a onpeia A(a, f (a)), B(B, f (B)) éxel khion 4, 10Te ummaipxe! évag, TouhaxiaTov, & € (a, B),
wote: (&) = A I A



) H ypagikn rapdoTacn omoiacdATIoTE oUVAPTNONG TTou opileTal 010 R dev £XEI KATOKOPUYPES

ACUUTITWTECG.

OEMA B

Aiveral n ouvaptnon f: R — R yia v oTmoia 10X Vel

1
f(lnx)z;—lnx—l, x>0

B1. Na éeitere 611 f(x) = e ™* —x—1,x €ER
B2. Na Bpeite TG piceg kai Ta mpdonua g £

B3. Na AUoerte Tnv aviowan;:

1
e‘xz—x2<z—1

B4. Na Bpeite TIC a0UUTITWTES TNG YPOPIKAG TTAPACTAONS TS f

B5. Na deigete 611 n ouvaptnon
glx) =f'(x) ,xeR
gival avrioTpEwIun kai va Bpeite v g~ 1.

OEMAT

a1 ouvexn ouvdptnon g: R = R 1ox00uv Ta £¢AG:

-« 9g(-4)=-3,94) =5
xZ
e |lglx) —x| = Te ,Ylak@Be x € R

2
1. o) Na 3eifere 61 g(x) = x +’1‘—6 , x €R.

A
(Movadeg 2x4)

(Movadeg 4)

(Movébdeg 5)

(Movddeg 5)

(Movadeg 3+3)

(Movddeg 5)

B) Na Bpeite Tnv egamopévn g €, Tou eival kaBern oty eubeia n: y = x + 2026.

(Movadeg 5+4)



2. Tn xpovikA aTiyur) £ = 0 1o onueio M Bpioketal atnv apxry 0(0,0) Twv atdvwv Kal apxicel
va KIveiTal Tavw oty €, . Aiverar ot yia t = 0 n TeTpnuévn x Tou M petaBaihetal e atabepd

puUBUO:

dx A
Fri 1cm/sec
Ortav 10 M dipxetal amod 1o onueio 4(4,5), va
BpeiTe: Y
N M
a) Tov puBuo peTaBOAAG TNG TETAYUEVNG Y TOU M WG
TIPOG TOV XPOVO. g
e} K -
B) Tov puBud petapoArg Tou upadol E tou C "

opBoywviou OKMN wg¢ Tpog Tov Xpdvo.
(Movadeg 3+3)
3. Aiveral kai n ouvaptnon:

_ g0), x=0
fx) = {(ex —Dinx, 0<x<1

a) Na deigete 011 N f €ival guvexng.
B) Na deitete oI:
> yla T ouvapTnon:

f(x)
x—2026

IoXUouv o1 uTroBéaeig Tou Bewprjuarog Rolle aTo [0,1] kai

P(x) = x € [0,1]

> UTIApXel TOUAGXIOTOV Wid eQaTrTopévn TG C ¢ n otroia dipxeTal amo To onueio (2026, 0).

(Movédeg 4+3+3)

OEMA A

['a Toug BeTikoUC apiBuol¢ a, B Kal TNV ouvapTnon:

(x) = 1+lnx 0<x<
gx) =a Py % x<p

IOXUOUV TOl TIAPAKATW:

o B = 2xainC, réuvertov agova x'x ato onueio A(1,0)

« neubeia x = 2 eival katakopuen acuumrwrn g C,



A1. Nadeiggteda =1 kot =2 .
(Movadeg 1+4)

A2. Av emmAéov n cuv@ptnan g eivar avTioTPEWIUN Kai n g~ eival Tapaywyioiun ato R, 101e
va OeigeTe OTI;
a) N EQUTTTOMEVN £ TNG C,-1 010 onueio B (O, g‘l(O)) Exel Ciowon: y=—-x+1

B) n eubeia & eQATTETAI KAI GTN YPAPIKA TTAPACTOCN TG OUVAPTNONG:

h(x) =e*+x%x€eR
(Movadeg 5+5)

Aiveral, TéAog, kai n ouvaptnon: f(x) = xg(x),x € (0,2)

A3. Na utroloyioete Tnv Trapdywyo g £ Kai va AloeTe v e€iowon: f'(x) = —1.
(Movadeg 5)

A4. Av n f'cival yvnoiwg @Bivouca kal 1 < x; < e < x, < e?, 101e va Seiere OTI:

Inx, f(Inx,) — Inx;f(Inx,) < f(lnx,) — f(Inx,)

(Movddeg 5)

Kadsy Ecnopia |

(%) To mapov kpiripio e§éraong ouvrdydnke amdé tnv oudda Sidackovrwy rou Touéa Mabnuarikwv Tou
®povriornpiou adia kar aroreAei mveuparikn Toug 1I61okTnaia. H xpnon rou ekté¢ povriarnpiou,
emiTpémeral HOvo yia ekmaideuTikoug okorroug. Omoladnmore dAAN xpRion n avamapaywyn xwpic
adeia, pmopei va mipéper i mpoPAemoueves amod 1o Nouo Kupwaoeig.




